Stabilitat: Relation > uber Termen heiBt stabil gdw. fur alle Terme 1,15
und Substitutionen o folgt aus t1 > s, dass o(t1) = o(t2).

Monotonie: Relation > heiBt monoton gdw. fur alle Terme ¢4, 2, q
und alle m € Occ(q) folgt aus t1 > to, dass qlt1]r = qlta]r.

Reduktionsrelation
Relation > uber Termen ist Reduktionsrelation gdw.
> ist fundiert, stabil und monoton.

Reduktionsordnung
Relation > uber Termen ist Reduktionsordnung gdw.
> ist fundiert, stabil, monoton und transitiv.

Satz 6.1.8

P terminiert gdw. es ex. Reduktionsrelation > mit [ > r furalle l =r € Ep.



Einbettungsordnung: gdw.

e s= f(s1,...,8,) und s; =emp t fureins € {1,... ,n} oder

° S:f(Sl,.. ) t:f(tl,... tn), Si ™emb Ui ﬁjreinie{l,...

und s; =emp t; fur alle j € {1,...,n} mit j # 1.

Hierbel gilt s >=¢mp t gdw. s >y T Oder s = 1.

Lemma 6.1.6
Die Einbettungsordnung >, ist eine Reduktionsordnung.

function subtract : number x number — number
subtract(x, O)
subtract(O, succ(y))
subtract(succ(x), succ(y))

T
O
subtract(x, y)



function sum : number X number — number
sum (O, y) =
sum(succ(zx),y) = sum(x,succ(y))

function pred : number — number
pred(O) = O
pred(succ(x))

]
8

function minus : number X number — number
minus(z, O) = x
minus(z,succ(y)) = minus(pred(x),y)



function ge : number X number — bool

ge(x, O) = true
ge(O, succ(y)) = false
ge(succ(x),succ(y)) = ge(x,y)

function if : bool x number X number — number
if(true,z,y) = =«
if(false,z,y) = vy

function subtract : number X number — number
subtract(z, O) x
subtract(O, succ(y)) O
subtract(succ(x), succ(y)) subtract(z, y)

function quot : number X number — number

quot(z, O) = 0O
quot(O, succ(y)) = O
quot(succ(x),succ(y)) = if(ge(z,y),

succ(quot(subtract(x, y), succ(y))),
0)



quot(succ”(0), succ*(0))

if (... quot(subtract(succ®(0), succ?(0)), succ*(0)) ..
if (... quot(succ®(0), succ*(0))...)

if (... quot(subtract(succ®(0), succ?(0)), succ*(0))..
if (... quot(succ®(0), succ*(0))...)

if (... quot(subtract(succ?(0), succ?(0)), succ®(0)) . .
if(...quot(O,succ’(0))...)

)

)

)



